maths-facile.eu - Corrigé du contréle - lere

Produit scalaire

Durée conseillée : 45 minutes. Bareme sur 20 points. Calculatrice interdite.

1 Calculs en coordonnées / 4 pts

a. (1,5pt)ti-Vv=4x2+(-3)x5=8-15=-7(0,5pt); ||t = V(16 + 9) = 5 (0,5
pt) ; |IV] = V(4 + 25) = v29 (0,5 pt).

b. (1 pt) cos® =-7/(5v29) = —0,26 (0,5 pt), donc 6 = 105,1° (0,5 pt).

c. (0,75 pt)w-d =4m — 18 =0 (0,5 pt), donc m = 9/2 (0,25 pt).

d. (0,75 pt) (T + V) - (G — V) = [[T|2 — [|[V|? = 25 — 29 = —4. Contrdle : (6; 2) - (2 ; —8)
=12 -16=-4 v.

2 Un triangle dans un repeére / 4 pts

a. (1,5 pt) AB(6 ; 2) : AB2 =40 ; AC(2; 6) : AC2 =40 ; BC(—4; 4) : BC2 = 32 (1 pt). AB
= AC = 2V10 : le triangle est isocele en A (0,5 pt). Il n'est pas équilatéral (BC =
4v2 # 2V10) ni rectangle (40 + 32 = 40).

b. (0,5pt)6 x2+2 x6=24.

c. (1 pt) cos A =24/40 = 0,6 (0,5 pt) ; A = 53,1° (0,5 pt).

d. (1 pt) Le triangle est isocéle en A, donc B = C (0,5 pt) et B = (180 — A) /2 = 63,4°
(0,5 pt). Contréle direct : BA-BC =24 — 8 = 16, cos B = 16 / (V40 x v32) = 0,447,
B=634°v.

3 Al-Kashi et médiane / 4 pts

a. (1,5 pt) cos A = (AB2 + AC2 — BC?) / (2 x AB x AC) = (64 + 25 — 49) / 80 = 40/80
= 1/2 (1 pt), donc A = 60° (0,5 pt).

b. (1 pt) Aire =1/2 x 8 x 5 x sin 60° = 20 x v3/2 = 10vV3 = 17,32 unités d’aire.

c. (1,5 pt) AB2 + AC2 = 2 AlI? + BC?/2 (0,5 pt) donc 89 = 2 Al2 + 24,5 (0,5 pt), Al =
32,25 et Al = V32,25 = 5,68 (0,5 pt).

4 Droites et vecteurs normaux / 4 pts

a. (1 pt)r(l;2)estnormalad(0,5pt).5+0—-4=1=0:P¢&d (0,5 pt).

b. (1 pt) ii dirige A, donc (2 ; —1), orthogonal a i, est normala A:2x —y +c=0(0,5
pt). AvecP:10+ c=0,dou2x —y — 10 = 0 (0,5 pt).

C. (1,25 pt) Hest surd et sur A :y = 2x — 10, puis x + 2(2x — 10) — 4 = 0, soit 5x =
24, x = 24/5 ety = 48/5 — 10 = —-2/5 (1 pt). H(4,8 ; —0,4) (0,25 pt). Contrdle :
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48-08-4=0v.
d. (0,75 pt) PH(—0,2 ; —0,4), PH2 = 0,04 + 0,16 = 0,2 (0,5 pt), PH = V0,2 = V5/5 =~
0,45 (0,25 pt).

5 Un cercle et sa tangente / 4 pts

a. (L5pt)(x+2)2+(y—-1)2=25(0,5pt). PourA: (2+2)2+(4—-1)2=16+9 =
25 v (1 pt).

b. (1,5 pt) QA(4 ; 3) est normal a (T) (0,5 pt). 4(x — 2) + 3(y — 4) = 0 (0,5 pt), soit 4x
+ 3y — 20 = 0 (0,5 pt).

C. (1 pt)Pourx=-2:(y—1)2=25,doncy =60ouy = —4, Points (-2 ; 6) et (—-2;
-4).
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